. 3 2
651. Hatdrozzuk meg az y = %ﬂ’fzc

eggytthatokat, ha tudjuk a kévetkezdket:
1. A tort © = 2 értékre eltiinik;
2. minden hatdron tul nd, ha x az 1-hez tart;
3. ha x = —1, akkor a tort 8 alaki lesz, és ekkor hatdrértéke: —6;
4. azx =3 és az x = 4-hez tartozo értékek eqymas reciprokas.

tortben szereplé a, b, ¢, m, n, p

Megoldds: A szamlal6 az 1. és 3. pont értelmében az x = 2 és x = —1 értékre
eltiinik igy oszthaté (xz + 1)(x — 2)-vel, alakja tehat (z + 1)(z — 2)(x — A).
A nevez6 nullhelyei a 2. és a 3. pont szerint +1 és —1, igy alakja: m(x —
1)(x +1) és a tort:
(z-1D(z—2)(z—N)
 om(z - 1D (z+1)

FEz az x = —1 helyen 8 alaki, de mivel —1 kozeli kérnyezetben is egyszertisithet6
x+1-gyel, amivel az x = —1 helyen 1év6 szakadési hely megsziintetheto, és irhaté:
(= 2)(x—N)
V= m(zx—1)

és a hatarérték a 3. pont szerint:

—3(—=1-=X)
—0= —2m
amibél
14+ A=4m.
A reciprocitas feltételébol:
3—X 2(4-2N) 1
2m 3m

ahova beirva az el0bbi egyenl6séghdl a A = 4m — 1 értéket, m-re a
13m? — 36m +20 = 0
masodfoku egyenletet kapjuk, amibdl:
m1 = 2 és A =7,

igy
C(z+D(z—-2)(z—T)
2@+ 1)(z—1)

_ 23 — 822 + 5x + 14

N 222 — 2

, vagy a kitlizés szerinti alakban:

22 =9z + 14
Y —_— |,

(ami egyszerlsitve: y = 5 5
x —

mig Osszehasonlitva az adott alaku y kifejezéssel, megkapjuk a kérdezett eggytitthatdértékeket:

a1=-8;, byj=5; c1=14; n1 =0; p = —-2.



Az m-re vonatkozd masodfoki egyenlet masodik gyoke:

10
13

ma

és a tobbi érték: ag = —20: py = L. =2 pny=0;py =

. 10
137 13>
Ekkor a tort:

-5

x3—%x2+%x+% 23 —8x2 +5x+ 14
y= 10 10 = 202 _ 9 J

10,2 _ 10
37 13

ami x + 1-gyel egyszeriisitve:

2?9z + 14

y )

alakban is irhaté.
A feladatnak tehat két megolddsa van, amelyek koziil az els6 egész szamu

eggylitthatokat szolgaltat.
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