5. Az ABCD hurnégyszog BC és AD oldalainak egyenesei a hegyesszogii CDE
haromszdget zarjék kozre. A CDE haromszog kordlirt korének sugara megegyezik az
ABCD hurnégyszog korulirt korének sugaraval .

Bizonyitsa be, hogy % = 2xcos(CEDD)!

Megol dés:
Jel6léseink az &bran |&thatok.
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1 pont

A k; és k, korok sugara egyenld, legyen ez asugar R.

A k, kdrben a CD hurhoz az abrajel6lése szerint, a nagysagu keruleti szog tartozik.
Egyenl6 sugart kérokben az egyenl 6 hosszisagu hurokhoz egyenl 6 nagysagu kertleti szo-
gek tartoznak, ezért a k, korben, amelynek CD ugyancsak hurja, a CD hirhoz szintén a
nagysagu keruleti szog tartozik, vagyis

CEDDP =a . 2 pont

A Kkerlleti szogek tétele miatt a k, korben CBDD =a , igy a BED haromszog egyenl
szarl hdromszdg, mert a BE alapon fekvé szogel egyenlék. A BED haromszdgnek BDAD
kilso szoge, ezért
BDAD =2a . 2 pont

Ismeretes, hogy a kor egy harjénak hossza kifejezhet6 a kor sugaraval és a hirhoz tartozd
kerUleti sz6g szinuszéval. Eszerint egyrészt a k;, korben AB =2R>sin2a , mésrészt a k,
korben CD =2R>sina . 1 pont
Ebbdl azt kapjuk, hogy
AB _ 2R:sin2a
CD 2Rsina . 2 pont

Felhaszndlvaa sinZa =2>sina *cosa trigonometriai azonossagot, egyszeriisités utan
(nyilvanvalé, hogy sina t 0), azt kapjuk, hogy
AB _ 2xcosa 2p
CD - ’ Oﬂt
ez pedig a bizonyitand6 allitéssal.

Osszesen: 10 pont



