Egy 5x5-0s tablazat minden sordba ¢és minden oszlopaba pontosan egyszer
beirtuk az 1, 2, 3, 4, 5 szamokat. A tablazatba beirt szamok a tablazat egyik
atlojara szimmetrikusan helyezkednek el.

A feltételeknek megfeleld kitoltés esetén mennyi lehet a tablazat
szimmetriadtlojaban levd szamok 6sszege?

Megoldés:
A tablazat egy lehetséges kitoltése a kovetkezo:

A D
1 1312 |5 |4
21114 (3 |5
315 |1 (4|2
4 12 5|1 |3
514 (3 (21

B C

A tovabbiakban bizonyitani fogjuk, hogy a tablazat feltételeknek megfeleld kitoltése
esetén a szimmetriadtloban (itt BD-ben) az 1; 2; 3; 4 és 5 szamok mindegyike
el6fordul és nyilvanvaldéan mindegyik egyszer.

Ha a tabléazatot a feltételeknek megfelelden kitoltottiik, akkor minden sorban és minden
oszlopban egy darab 1-es, egy darab 2-es, egy darab 3-as, egy darab 4-es és végiil egy
darab 5-6s van. Ez azt is jelenti, hogy a tdblazatban Gsszesen rendre 6t darab 1-es, 2-es,
3-as, 4-es €s 5-0s van, azaz mindegyikbdl paratlan szam1.

Jeloljiik ki a tdblazat valamelyik, nem a szimmetriadtloban levd helyét, nem sérti az
altalanossagot, ha az itt levd szamot 1-esnek valasztjuk. Ilyen a feltételek miatt
biztosan van.

A szimmetria miatt a kivalasztott helynek a szimmetriaatléra vonatkozo tiikkorképe a
tablazat olyan helye, ahol szintén 1-es all.

Eszerint minden, a szimmetriadtldban nem szerepld 1-esnek van a tdbldzatban egy
megfeleld parja, vagyis az ilyen elhelyezkedésti 1-esek parba éllithatok, azaz paros

sokan vannak.

2* pont

1 pont

1 pont

1 pont

2 pont



Mivel azonban a tdblazatban Osszesen paratlan szamu 1-es van, ezért legalabb az egyik
1-esnek nincs parja, tehat a szimmetriaatloban kell lennie. igy a szimmetriaatloban 1;
3, vagy 5 darab 1-es lehet. Hasonl6an bizonyithat6, hogy a szimmetriadtloban ugyanez
igaz a 2-es, 3-as, 4-es és 5-0s szamokra is. Mivel a szimmetriaatloban csak 6t hely van,
ezért minden szambol pontosan csak egy szerepelhet itt. 2 pont
A tablazat, feltételeknek megfeleldé barmely kitdltése esetén tehat a szimmetriaatloban

szerepld szamok O0sszege 1+2+3+4+5=15. 1* pont

Osszesen: 10 pont

Megjegyzések:

1) ha a versenyz0 megad egy helyes kitoltést, példaul:

A D
1 |5 (3 (4|2
312 (5|1 |4
21114 5|3
4 (3 |1 (2|5
514 (12 (3|1

B C

de nem bizonyitja, hogy a szimmetriaatlbban mind az 6t szdm pontosan egyszer

eléfordul, akkor legfeljebb a *-gal jelzett pontokat kaphatja meg.

2) minden (2n+1)x(2n+1)-es (n eN *) tablazatra igaz, hogy a feltételeknek
megfeleld kitdltés esetén a szimmetriaatloban az dsszes 1;2;3;...;2n+1 szam pontosan
egyszer  el6fordul, ezért a  szimmetriaatlbban levé  szamok  Osszege

14+243+...42n+1=2n% +3n+1.





