4. Adott
© azx—1+:c—2

az egyenletnek minden valés k-ra van megoldasa, és az egyik megoldds mindig 1 és 2 kozé
esik!

= k egyenlet, ahol k rogzitett valds szdm. Mutassuk meg, hogy

Megoldas. Az egyenlete alaphalmaza: R\ {1;2} (xz # 1;2).
Ha k = 0, akkor az egyenlet az x — 1 = —(x — 2) els6fokd egyenletre vezet, ennek megol-

3
disa x = 5 megfelel a feladat feltételeinek.
Ha k # 0, akkor az R\{1;2} halmazon az eredeti egyenlet ekvivalens a
kx? —x(3k+2)+2k+3=0

mdsodfoki egyenlettel.

Ennek diszkrimindnsa k& + 4 minden valds k esetén nagyobb 0-ndl, igy az egyenletnek min-
dig van megoldasa.

A masodfoku kifejezés ért€ke x = 1 esetén minden k-ra +1, x = 2 esetén —1, igy az alap-
halmazon kiviili 1 és 2 soha nem gyoke az egyenletnek.

A masodfoku fiiggvény folytonossdga miatt viszont +1 és —1 kozott fel kell vennie a fiigg-
vénynek a 0-t is.

Ez azt jelenti, hogy az egyenletnek biztosan van gyoke az |1;2]-ben.
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Osszesen: 7 pont





