2. Két, egymadst nem tartalmazo, k6zos ponttal nem rendelkezd kor kozos szimmetriatengelye
a koroket rendre az A, B, C, D pontokban metszi. Mutassuk meg, hogy a kozos kiilsd
illetve belsd érintészakaszok felirhatok két-két olyan szakasz mértani kozepeként, amelyek
végpontjai az A, B, C, D pontok koziil valok!

Megoldas. Haszndljuk az abra jeloléseit! A kiilsd érintészakasz x := E'F, a belsd érint6-
szakasz y := GH, a korok tdvolsaga d := BC, a nagyobb kor sugara R, a kisebb kor su-
gara 7. (A lefrt szdmoldsok R = r esetben is miikddnek, ilyenkor az egyik Pitagorasz-tétel
trivialitdssd egyszertisodik.)

A feladat feltételeit helyesen feltiintet 4bra. 1 pont

Mivel az érint6 merdleges a sugarra, K| E szakasz parhuzamos K, F' szakasszal. Legyen
K, 7 péarhuzamos EF-fel, igy K,Z = x és K\ Z = R — r. Mivel K| ZK,< = 90°, 1 pont
ezért Pitagorasz tétele alapjan:

> =(R+d+r)*—(R—r)"=d®+2dR + 2dr + 4Rr = d(d + 2R) + 2r(d + 2R) =

= (d+2R)(d +2r). 1 pont
Tehat

xr=VAC-BD. 1 pont

Hasonlé médon: K I =y, Ko = R+ 1 és K{IK,<t = 90°. 1 pont

Pitagorasz tétele alapjan:

v =(R+d+7r)? - (R+7r)*=d*+2dR+2dr = d(d + 2R + 2r). 1 pont

Tehat
y=VvVBC-AD. 1 pont

Osszesen: 7 pont





