4. Az ABCD egységnyi oldali négyzetben a BC' és C'D oldalak egy-egy belsé pontja P,
illetve Q. Az APCQ négyszogbe olyan kor irhaté, amelynek K kozéppontjira
KA : KC =5 teljesiil. Mekkora az APC(Q négyszog teriilete?

(In memoriam Bartha Gdbor)

Megoldas.
D

QFE C Haszndljuk az 4bra jeloléseit!

r Mivel a kor érinti a négyzet oldalait, ezért kozéppontja
rajta van az AC tlén, és a tengelyes szimmetria miatt
P a keletkezd négyszog deltoid.

ACD és KCFE hasonlé hiromszogekbol:
r KC 1 1

AD_AC 6 ~ "T%

Mivel az érintd merSleges a sugdrra, ezért APK,
PCK, CQK, QAK hiromszogek magassaga a beirt

A

B kor sugara.

Felirjuk a négyszog teriiletét a haromszogek teriiletének Osszegeként:

T —

T
- (2yr 4+ 2xr), ebbdl r=——.
(2y ) P
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Pitagorasz tétele alapjan a deltoid atléi: QP = V2 - z; AC = V2.

Igy a deltoid teriilete:

Pitagorasz tételébdl:

1
Tzi‘\/i-x-\/i:x.

y=1/124+(1 -z =22 -2z +2.

Igy a sugérra felirt képlet alapjan:

m+\/m=6:z:,
\/m=5x,

2? —2x 42 = 2527,
242> 420 —2=0,

1 1
xrK = ——: TrH = —.
1 37 2 4

A negativ gyok nem tekinthet6 helyes megolddsnak, mivel x egy szakasz hossza, de a ma-
sodik gyok kielégiti az eredeti egyenletet.

1
Tehét a négyszog teriilete 1 teriiletegység.

1 pont

1 pont*

1 pont

1 pont

2 pont

1 pont

Osszesen: 7 pont

* Ez a pont jar akkor is, ha a vizsgdzé a fiiggvénytédbldzatban taldlhat6 képletre hivatkozik.





