4. Két, egy sikban 1év6, egymast metszd kor kozéppontjainak tavolsdga 12 egység. Mindkét
kor sugardnak hossza egész szdm. A metszéspontjukat 6sszekotd egyenes a kozéppontjaik

altal meghatdrozott szakaszt 1 : 2 ardnyban osztja.

Mekkordk a korok sugarai?

Megoldas. Haszndljuk a kovetkezd dbra jeloléseit!

Helyes dbra haszndlhato jelolésekkel.

1 pont

Jelolje r és R a korok sugardt, = a kozéppontok tavol-
sagat, m pedig a metszéspontokat Osszekotd szakasz

kasz merGleges a kozéppontokat 0sszekotd szakaszra,

igy két derékszogli hdromszog keletkezik.

‘h felét!
J_h \ Nyilvdnval6, hogy a metszéspontokat 6sszekotd sza-

Irjuk fel ezekre Pitagorasz tételét!

r? = a2+m2,

R? = (z —a)* +m>.
Az egyenleteket kivonva egymasbdl a kovetkezd Osszefiiggéshez jutunk:
R —r* =22 — 2azx,
(R—r)(R+7r)=2z(x —2a).
Mivel: x = 12; a = 4; x — a = 8, behelyettesités utdn adddik:
(R—7r)(R+r)=48.
A 48-at két tényezdre bontva ot eset adodik:
1-48, 2-24, 3-16, 4-12 és 6-8.
Az Ot eset felismerése.
1-48 ekkor R =245 és r = 23,5 (a sugarak nem egészek),
2-24 ekkor R=13ésr =11,

3-16 ekkor R =9,5 és r = 6,5 (a sugarak nem egészek),
4.12 ekkor R =8 és r =4 (a korok érintik egymadst),

6-8 ekkor R=7és r =1 (a korok nem metszik egymast).

A megolddst nem jelentd esetek kizdrdsa magyardzattal.

(Ha magyardzat nélkiil jelennek meg az esetek, illetve nem jelenik meg minden
ez a 2 pont bonthato.)

A feladat feltételeinek megfelel6 megoldds tehat: R = 13 és r = 11.

A helyes megoldds megaddsa.

1 pont

1 pont

1 pont

2 pont
eset, akkor

1 pont

Osszesen: 7 pont





